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Özet

Alışıldığı üzere Z, tamsayılar kümesini; N, pozitif tamsayılar kümesini göstersin ve N0 = N∪{0} olsun.
S ⊆ N0, N0 \ S sonlu ve 0 ∈ S ise, S’ye sayısal küme denir. S sayısal kümesi toplama işlemine göre
kapalı, yani a, b ∈ S ⇒ a+ b ∈ S, ise S’ye sayısal yarıgrup denir.

Sayısal yarıgrupların ilk kez Diophant denklemlerin negatif olmayan tamsayı çözümleri araştırılırken
ele alındığı tahmin edilir. a1, a2, . . . , an ortak bölenlerinin en büyüğü 1 olan pozitif tamsayılar olmak
üzere

x1a1 + x2a2 + · · ·+ xnan = x (1)

denkleminin negatif olmayan tamsayı çözümlere sahip olduğu x ∈ N0 sayıları bir sayısal yarıgrup
oluştururlar. Bu bağlamda en önemli problemlerden biri, (1) denkleminin negatif olmayan tamsayı
çözüme sahip olmadığı en büyük x tamsayısını a1, a2, . . . , an cinsinden ifade etmektir. Bu problem,
F. G. Frobenius’un derslerinde öğrencilerine söz konusu sayı için a1, a2, . . . , an cinsinden bir formül
bulmalarını önermesi nedeniyle Frobenius problemi olarak bilinmektedir.

Sayısal yarıgruplar cebirsel geometri, kodlama teorisi gibi alanlardaki uygulamalar ve kendi başlarına
da ilginçlikleri nedeniyle son zamanlarda üzerinde en çok çalışılan konulardan biri haline gelmiştir.

Bu konuşmada, sayısal yarıgruplarla ilgili olarak katlılık, gömme boyutu, boşluklar, cins(genus), Frobe-
nius sayısı, önder(kondüktör), çakma Frobenius sayıları, tip, küçük elemanlar, Apery kümesi gibi
kelime ve kavramlar tanıtıldıktan sonra Wilf sanısı(Wilf conjecture) gibi bazı açık soruların güncel
durumundan bahsedilecektir. Ayrıca, Arf yarıgrupları, maksimal gömme boyutlu sayısal yarıgruplar,
indirgenemez sayısal yarıgruplar gibi yarıgrup aileleri hakkında yapılan ve yapılabilecek çalışmalardan
bahsedilecektir.
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